EXAMEN 2BME SESSION
Lz-MPC S3
T m2/06,/09

Les bidules dlectroniques sont inferdits. Les résumeés polycopids de cours sonl autorisés mais en péndral inuttles.
Le boréme est indicafif.

. 5 Py . 1 ‘._ .
Exervice 1. (3 puints) Tactoriser la palyname »® 21 | 7% - 2%, Calouler une primitive de la fonction smvante x -+ 13;"_—1-3”"‘—,‘5‘__—;5-.
Excrcice 2. {7 peints) Soil D, ), I'ensemble des points (r,y) avee = > ety > O véritant y > retw<az+bh

{1} Roprisenler les courbes g - i et ¢ — 4 — x. Dessiner alora 7 5.
(1} Dlus geniralement, deasiner allure Dy g Yixilior de 22, 4 est non vide i st sevlement. 51 lo systéme

y=ar+h
y=1
adinel wu ol Jeux solutious stricternent positive. Fn déduire que D,y vst non vide si et seulement si les eonditions
a i
suivantes somt sarisfitos b= . Quo ko passe-t-il st 8% + 4o — D7
B 4da >

(4] Determiner les fonctions bovdanten de Dy .

[f b— VI +4a 02 + du
duwdy — lu -
M. b4 vt +4a 2a

Excreice 3. 10 pointa) Le bul de cet exercice est etude de Péquatinn différenticlle

Bl { VA = p ) - o () +
o y(0) —mn :

{4) Moutrer que

O iz e8t un PR aTenee.
‘1! Puur quulles valews de o, Péquation B, admet-clle dea anlutions atarionnaires ? Quolles sont alors ces solutions station-
Lateey 7
{2} Ou suppuse désormals yue o # 1.
ia) Régondre en y Uéquation g — y? + 2t = 0.
(] En déduice gque la courbe de tangence borizontale de £, est la réunion de deur courbes o () et o (8] aveo
Gt < vet dy (£) = 1. Montrer gque ces deux fonctions suul paires et que ¢ () + ¢4 () = 1. Comment déduire
e praphe de o de colui de dy ¥
) Montrer que
Gt (82> Zat + T et
Lkt —ypon: o4 £} — (2ut + '_t') = [,
Lin déduire Vequation des droites asymphotes wilx courbes de ¢y () ol - {4).
() Pour n = %, dessiner les courbes de langences horizontales et leurs asymptotes of représenter les domaites de
croissance e décroissance.
(#) Montrer quue pour ¢ 3 0, la fonction ¢4 sl une barviére supérieure et que pour £ 5 0 la fonction ¢_ est une barriére
{nférieure. En déduire que les solutions de B, telles que y{0) = yy & [0, 1] sont définies sur loub K. Monirer enfin que ces
solutions tendent vers oo larsque # tend vors +oc, Pour cette derniére question, on pourra utiliser le faif suinant  si y
est manatone an noisindggs de | oc et 5i elle edmet une fmile finje en +o0 alovs y' tend vers (.
(41 Soit y une solution de f,. Moutrer que z (t) — 1—g (—1) #st anast aolution E,. Montrer alors que ke graphe de la sclution
de L, avec y (1} — L — ¢y est V'irange dn praphe de la solution de g {0) = ys par la symétrie centrale de centre (U, é) .Fn
déduire que le graphe de la solntion avee y (0] = é cat symétrique par rapporl au point {U, %) 3
Y Déterminer Iinifque réel positif & rel que Pequation B, ait pour solution une droite d'équation y () — of 4 i Surn
graphifpie, représenter les courbes e Langence horizontale, les domaines de eraissance af de decroissance, la solution
yit ol + % ot Pallure possible de quelques autres sahitions.
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